Logika w zastosowaniach kognitywistycznych Dorota Leszczyrnska-Jasion
Konwersatorium 1: modalnosci, konteksty intensjonalne, semantyka Kripkego (powtérka)
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1. Jakie modalnosci...? (Wskaz modalnosci w podanych zdaniach. Scharakteryzuj je.)

Zenobiusz nie jest przekonany, czy Klementyna go kocha.

Jest mozliwe, ze Klementyna kocha Zenobiusza.

~Klementyna moze mnie kocha¢.” — mysli Zenobiusz — ,wszak darze jg tak silnym uczuciem”.

Nie jest jednakowoz konieczne, ze jesli Zenobiusz kocha Klementyne, to Klementyna odwzajemnia jego uczucie.

Bowiem nie zawsze jest tak, ze gdy Zenobiusz kocha jaka$ niewiaste, to owa niewiasta darzy Zenobiusza tym samym
uczuciem.

Zenobiuszowi nie raz przychodzito do glowy, ze powinno by¢ inacze;j.
Zenobiusz stracit apetyt od kiedy dowiedziat sie, Ze Klementyna go nie kocha.
Apetyt mu pewnie nie wréci, dopdki nie zakocha sie w Adelajdzie.

‘Poszczenie nie jest zakazane, zwtaszcza poszczenie z mitosci, Zenobiusz musi sie jednak odzywiaé!’ — mysli z troskg
mama Zenobiusza. ‘Wolno ci, Zenobiuszu, nie jada¢ obiadkéw mamusi, pod warunkiem, ze w przysztym tygodniu umowisz
sie na randke z Adelajdg.’

2. Znajdz w zdaniach z poprzedniego zadania przykfady modalnosci de dicto oraz de re. Scharakteryzuj — w
ramach powtorki z Logiki 2 — réznice znaczenia zdan:

Jest konieczne, ze najwyzszy cztowiek jest wyzszy od kazdego innego cztowieka.
Najwyzszy cztowiek jest z koniecznosci wyzszy od kazdego innego cztowieka.

3. O co chodzito z tg intensjonalnoscia?

Woyjasnij, co szwankuje w nastepujacych wnioskowaniach. (Wskazane jest uzycie fraz takich jak spdjnik ekstensjonalny/
intensjonalny, ,wymienialno$¢ salva veritate” i ,kontekst intensjonalny”. © )

(@)

(b)

Jest konieczne, ze 9 — 1 wynosi 8.

liczba planet Uktadu Stonecznego = 8

zatem

Jest konieczne, ze liczba planet Uktadu Stonecznego wynosi 8.

Jan Sniadecki wiedziat, ze Mickiewicz jest autorem ,Ballad i romanséw”.
autor ,Ballad i romanséw” = autor ,Pana Tadeusza”

zatem

Jan Sniadecki wiedziat, ze Mickiewicz jest autorem ,Pana Tadeusza”.



Logika w zastosowaniach kognitywistycznych Dorota Leszczyrnska-Jasion
Konwersatorium 1: modalnosci, konteksty intensjonalne, semantyka Kripkego (powtérka)

Z ,Wyktadu z Logiki 2”;

Definicja 10.1. Strukturg modelowg nazywamy dowolng pare uporzadkowang <W, R>, gdzie W jest niepustym zbiorem,
natomiast R jest binarng relacjg w W.

Definicja 10.2. Niech <W, R> bedzie strukturg modelowg. Warto$ciowaniem okreslonym na strukturze modelowej <W, R>
nazywamy dowolng funkcje V, ktérej argumentami sq formuty jezyka MRZ i elementy zbioru W, natomiast wartosciami — prawda
1 ifatsz 0, spetniajgcq nastepujgce warunki:

(1) dla dowolnej zmiennej zdaniowej p;, dla kazdego w € W: V(p;, w) =1 lub V(p; ,w) =0
(2) dla dowolnej formuty A jezyka MRZ, dla kazdego w € W: V(7A, w) =1 wiw V(A, w) =
(3) dla dowolnych formut A, B jezyka MRZ, dla kazdego w € W:

* V(AAB, w)=1witw V(A, w)=1oraz V(B, w) = 1;

*V(Av B, w)=1wtw V(A, w) =1 lub V(B, w) = 1;

* V(A- B,w)=1wtw V(A, w) =0 Jub V(B, w) = 1;

* V(Ao B,w)=1wtw V(A, w) = V(B, w);

(4) dla dowolnej formuty A jezyka MRZ, dla kazdego w < W.

* V(OA, w) = 1 wiw istnieje w* ¢ W takie, ze wRw* oraz V(A, w*) = 1;

0;

* V(0A, w) =1 wiw dla kazdego w* € W takiego, ze wRw™*. V(A, w*) = 1.

Definicja 10.3. Modelem Kripkego nazywamy trojke uporzgdkowang <W, R, V>, gdzie <W, R> tworzy strukture modelows,
natomiast V jest warto$ciowaniem okre$lonym na strukturze modelowej <W, R>.

Definicja 10.4. Méwimy, ze formuta A jest prawdziwa w $wiecie w modelu <W, R, V> wiw V(A, w) = 1.

4. Niech <W, R> bedzie strukturg modelowg okreslong nastepujaco: W = {w,, w,}, R = {<wy, w»>}, V niech
bedzie wartosciowaniem okreslonym na strukturze modelowej <W, R> takim, ze: V(p, wy) =1, V(p, w,) = 0,
Vq, w,y) =0, V(q, w,) = 0. Oblicz wartosci:

(@) Mlp— q) > (—q > —p), w1)
(b) VAop, wa)

(c) V(og, we)

(d) V(o(p — q), wq)

(e) V(O(p — p), wa)

5. Rozwazmy nastepujacy analogon przykfadu (a) z zadania 3.:

Jest konieczne, Zze 9 — 1 wynosi 8.

Liczba planet Uktadu Stonecznego wynosi 8 wtw 9 — 1 wynosi 8.
zatem

Jest konieczne, ze liczba planet Uktadu Stonecznego wynosi 8.

Skonstruuj model Kripkego pokazujacy, ze to wnioskowanie jest niepoprawne w Swietle modalnej logiki K (t;.
pokazujacy, ze schemat wnioskowania nie dziedziczy prawdziwosci w Swiecie).




